1. SIRURI SI SERITI DE NUMERE REALE

1.3. Exercitii propuse

Exercitiul 1.3.1. Demonstrati ca urmatoarele siruri sunt fundamentale:
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Exercitiul 1.3.2. Fie (X,), € y un sir de numere reale cu proprietatea ca exista CER, 0 < ¢ < 1 astfel incat
[Xn+1 - Xn| < ¢*|Xn — Xn1| PENtruU Orice n € N. Sa se arate ca sirul (X,), € x este fundamental.
Exercitiul 1.3.3. Stabiliti daca urmatoarele siruri sunt convergente:
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R. a) convergent, b) divergent, ¢) divergent, d) divergent, ) convergent, f) convergent, g) convergent.
Exercitiul 1.3.4. Determinati limitele extreme ale sirurilor:
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Exercitiul 1.3.5. Determinati limitele sirurilor:
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Exercitiul 1.3.6. Sa se studieze natura seriilor urmatoare si si se calculeze suma in caz de convergenta:
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R. a) convergentd, b) convergenta daca a < 1, divergentd daci a > 1,
¢) divergentd, d) convergentd, e) convergenta.
Exercitiul 1.3.8. Folosind criteriul raportului, sa se studieze convergenta urmatoarelor serii:
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R. a) convergenta, b) convergenté, c¢) convergentd, d) convergenta,

e) divergenta, f) convergenta.

Exercitiul 1.3.9. Si se studieze convergenta urmatoarelor serii alternate. In caz de convergentd, sa se
precizeze daca seriile sunt semiconvergente.
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R. a) semlconvergenté, b) semlconvergenta, c) absolut convergenta,
d) semiconvergenta, e) divergentd, f) absolut convergenta

Exercitiul 1.3.10. Demonstrati ca urmatoarele serii sunt absolut convergente:
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Exercitiul 1.3.11. Sa se aproximeze sumele seriilor urmatoare cu o eroare mai mica decét 10™:
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R. a) s = s, =0,1050000000; b) s = s7; = 6,676399794;
¢) s~ s5=0,6718750000; d) s = s5 = 0,6333333333

Exercitiul 1.3.12. Sa se determine suma seriei de termen general x, daca:
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Exercitiul 1.3.13. Sa se stabileasca natura seriilor urmatoare:
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R. a) convergenta, b) convergenta, c) convergentd, d) convergenta,
e) divergentd, f) convergenta.
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Exercitiul 1.3.14. Sa se stabileasca natura seriei Z a"
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R. Seria este convergenta pentru a € (0, 2) si divergenta pentru a > 2.

Exercitiul 1.3.15. Sa se stabileasca daca se poate aplica criteriul Iui Leibniz pentru seriile:
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R. a) Nu, b) Da, c) Da.



